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 数学 （学科）教学案
	课题
	与圆有关的最值问题---第1课时 点圆最值
	教案编号
	

	主备
	
	审核
	
	课型
	新授课
	班级
	
	使用时间
	

	教学

目标
	1.了解轨迹的含义，初步感知轨迹思想．

2.使学生掌握点圆最值模型的原理． 

3.掌握点圆模型的构造方法，体会转化思想在解决数学问题中的重要性. ．

	重点
	理解并掌握点圆最值模型.

	难点
	学会点圆模型的构造方法，并熟练运用其解决数学问题.

	教学

方法
	引导 合作探究  讲练结合

	教学过程
	个性复备

	一、情境导入
观察下图，思考：车轮为什么是圆的？
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学生回答：安全，乘坐舒服，

教师追问：这里面蕴含什么数学原理？想一想，圆是如何定义的？

学生回答：平面内，到定点的距离等于定长的所有点围成的图形.

视频演示：车轮为什么是圆的
设计意图:   通过直观的视觉观察，引出点的轨迹的概念，回顾之前我们研究最值问题的方法，引出课题《与圆有关的最值问题---点圆最值》，并展示学习目标

二、自主学习 

根据所学知识，完成下列练习
1. 如图1，在△ABC中，AB=3，BC=4，则AC的取值范围为_____________.   
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2. 如图2，线段AB=4，M为AB的中点，点P、Q分别是平面内的动点，且AP=2，BQ=4，请在平面内分别画出点P、Q的运动轨迹.   


   设计意图：回顾三角形三边的关系，初步感知轨迹思想，为后边的学习做好铺垫.
三、合作探究
   已知，点P为⊙O上一动点，点A为平面内一点，回答下列问题：

（1） 点A和⊙O有几种位置关系？

_________________________________________________________________

（2） 连接OA、OP、AP，设OA的长为 d，⊙O的半径为 r，根据上述位置关系，

分小组讨论线段AP的长度是否存在最大值和最小值？若存在，分别是多少？

若不存在，说明理由.



设计意图：通过类比三角形三边关系，进一步理解“两点之间线段最短”这一公理.

归纳总结 (点圆最值模型)
(i)当A点在圆外时，d＞r，当A、O、P三点共线时，线段AP出现最值，

最大值为  d+r  ，最小值为  d-r .   
(ii)当A点在圆上时，d=r，当A、O、P三点共线时，线段AP出现最值，

最大值为  d+r=2r  ，最小值为  d-r =0.  

(iii)当A点在圆外时，d＜r，当A、O、P三点共线时，线段AP出现最值，

最大值为  d+r  ，最小值为 r -d .  
以点A在圆外为例
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 四、例题讲解

例1.  如图，木杆AB靠在墙壁上，当木杆的上端A沿墙壁竖直下滑时，木杆的底端B也沿着水平方向向右滑动．你能用虚线画出木杆中点M 随之运动的轨迹吗？

设计意图：通过木杆下滑试验，体会点在运动过程中形成了什么样的轨迹，掌握

分析动态问题的方法.
  变式1： 在例1的基础上，若AB=4，以AB为作等边△ABC，如图3，连接OC，

当木杆AB在下滑过程中，试求OC的最大值.  
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变式2：如图4，以AB为作等腰直角△ABC，.AB=4，如图5，以AB为作矩形ABCD，

且AB=2AD=4，其他条件不变，试求OC、OD的最大值.
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设计意图：通过变式练习，加深学生对木杆下滑模型的理解，进一步发散学生思维.
例2. 如图，在矩形ABCD中，AB=4，BC=6，E是矩形内部的一个动点，且AE⊥BE，
则线段CE的最小值为____________．
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  设计意图：理解定弦定角模型和点圆最值模型的区别与联系，会利用定弦定角模型分析动点的轨迹.

 五、课堂小结

  点圆最值模型：______________________________________         

口 诀：_________________________________________
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六、中考链接  (2020年西工大模拟 第14题)

如图，AB是半圆O的直径，AB=10，弦AC长为8，点D是弧BC上一个动点，

连接AD，作CE⊥AD，垂足为E，连接BE，则BE的最小值是_______________.
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七、堂清练习 

1. 如图，已知线段AB，请利用尺规作图，在下图中画出使∠APB=90°的所有点P的轨迹.
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2. 如图，正方形ABCD中，BC=4，E，F分别为射线BC，CD上两个动点，且满足BE=CF，
设AE，BF交于G，则DG的最小值为_____________.

3. 如图，在边长为4的菱形ABCD中，∠A＝60°，M是AD边的中点，N是AB边上

一动点，将△AMN沿MN所在的直线翻折得到△A'MN，连接A'C，则A'C长度的最

小值是________________.

八、板书设计

                     中考专题  与圆有关的最值问题

                        ———点圆最值模型
1、 轨迹的定义

2、 点圆最值模型
3、 例题讲解
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