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如图，在△ABC中，∠C= 90°，∠B= 60°，AB= 2，M、N分别是BC、AB边上的动点，且CM=BN，则线

段MN的最小值为 ．
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试题解析

如图，在△ABC中，∠C= 90°，∠B= 60°，AB= 2，M、N分别是BC、AB边上的动点，且CM=BN，则线

段MN的最小值为　
1
2 　．
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解法一：代数法：

过点N作ND⊥BC于点D，
∵∠C= 90°，∠B= 60°，AB= 2，
∴BC= 1，
设CM=BN= x，

∴BD= 1
2 x，ND=

3
2 x，

∴MD= 1- x- 12 x= 1-
3
2 x，

∵MN 2=ND2+MD2，

∴MN 2= 3
2 x 

2

+ 1- 32 x 
2
= 3
4 x

2+ 1- 3x+ 94 x
2= 3x2- 3x+ 1= 3 x- 12 

2
+ 14 ，

∴当 x= 1
2 时，MN

2取得最小值 1
4 ，

∴MN的最小值为 1
2 ，

解法二：MN≥EF= 1
2 CD,简要证法如图，证四边形HMEF是平四.
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解法三：构造平行四边形

如图所示，四边形CDFM以及四边形CBED均为平四,
△NDF≌△MBN，可得NF=MN ,
在△NMF中，利用三角形三边关系可得NF+MN＞MF，
当M、N、F三点共线时，NF+MN=MF，即 2MN＝MF=CD，
即MN最小值为 1

2 .
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