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如图，在△ABC中，∠BAC= 60°，点D是BC边上一点，且BD= 2CD，AD= 2，则△ABC面积的最大值

为　 　．
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试题解析

如图，在△ABC中，∠BAC= 60°，点D是BC边上一点，且BD= 2CD，AD= 2，则△ABC面积的最大值

为 　
3 3
2 　．

【解答】解：延长AD到E，使DE= 1
2 AD= 1，连接CE,

∵BD= 2CD，

∴ CDBD =
DE
AD

= 1
2

又∠EDC=∠ADB，
∴△EDC∽△ADB，
∴∠E=∠BAD，S△ABD= 4S△EDC,
∴AB⎳CE,
设S△EDC= x，
∵DE= 1

2 AD，

∴S△ADC= 2S△EDC= 2x，
又S△ABD= 4S△EDC= 4x，
∴S△ABC= 2S△ACE，(要求S△ABC,即求S△ACE)
∵AB⎳CE,
∴∠ABE= 180° -∠BAC= 120°，又AE=AD+DE= 3，(定弦定角求面积最大值)
∴作△ACE的外接圆，设圆心为O，
当△ACE是等腰三角形时，AE边上的高最大，则S△ACE最大，此时

（S△ACE)max=
3 3
4 ,(确定定弦定角后的过程省略，只作图示)

∴△ABC面积的最大值为 1
2 S△AB'E=

3 3
2 ，

故答案为：3 3
2 ．
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